
Soluţii 

1.a) 2 1 2 3 1 2 3 1 2 3
3 1 2 3 1 2 2 3 1

α α α ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
= ⋅ = ⋅ =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

    3 2 1 2 3 1 2 3 1 2 3
2 3 1 3 1 2 1 2 3

eα α α ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
= ⋅ = ⋅ = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

b) ( )6692009 3 2 2 /x e x e x eα α α α α⋅ = ⇔ ⋅ ⋅ = ⇔ ⋅ = ⋅   x α⇒ = . 

c)Mulţimea 3S conţine 3! 6= permutări dintre care 3 sunt pare şi 3 sunt impare. 
    Fie 1 2 3 4 5 6σ σ σ σ σ σ σ= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅  produsul tuturor permutărilor din 3S . 
    {{{{{{1 2 3 4 5 6 1 2 3 4 5 6
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( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) 1ε σ ε σ σ σ σ σ σ ε σ ε σ ε σ ε σ ε σ ε σ
− −−

= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = − deci σ  este permutare impară. 

2.a)De exemplu 2i sau 3i sau 5i . 
b)Fie z a bi= + un element inversabil in inelul [ ]i . 

    [ ] 2 2 2 2 2 2 2 2, 1 1 1 ( )( ) 1z i z z z z a b c d a b c d′ ′ ′⇒ ∃ ∈ ⋅ = ⇒ ⋅ = ⇒ + ⋅ + = ⇒ + + =  

    Dar cum , , ,a b c d ∈ rezultă că 2 2 1a b+ = . 
    Pentru a=1 , b=0 1z⇒ =  
    Pentru 1a = −  , b=0 1z⇒ = −  
    Pentru a=0 , b=1 z i⇒ =  
    Pentru a=0 , 1b = −  z i⇒ = −  
    Elementele 1, i± ±  sunt singurele elemente inversabile in inelul [ ]i . 
c)Să observăm că z a bi H= + ∈  cu ,a b∈  2 / ( )a b⇔ + . 
    Fie 1z a bi H= + ∈   2 / ( )a b⇒ +  
          2z c di H= + ∈   2 / ( )c d⇒ +  
    1 2 ( )( ) ( )z z a bi c di ac bd i ad bc⋅ = + + = − + +  
    

2 2

( ) ( ) 2ac bd ad bc c a b d a b− + + = + + −
M M

M123 123   1 2z z H⇒ ⋅ ∈ .(am folosit aici proprietatea că dacă suma a două   

    numere intregi este număr par , atunci şi diferenţa lor este număr par) 
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