Solutii
l.a)Asimptota oblicd are ecuatia Yy =mx+n

m= fim ) _ o & lim(e——ajzg—a:O—a:—a

X—>—00 X X—>—0 X X—>—00 X o0

n=lim [ f(x)—mx]= lim [e —ax+ax|= lime" =™ =0
X—>—00 X—>—0 X—>—00

Asimptota oblica spre —ocoare ecuatia Yy =—ax.
b) f'(x)=e*-a=0=e"=a=x=Ina

Tabelul de variatie al functiei este:

X —00 Ina +00
f'x)y |- - - = -0 + + + + +

f(x) “\\\\\\\\\\‘ a"alffi///*”"

Din tabel rezultd cd X =Ina este punct de minim.
¢) f(0)=1
Conditia din ipoteza f(x)>1,Vxell devine f(x)> f(0),Vxell adica x=0 este punct de minim.
Conform teoremei lui Fermat avem f'(0)=0.
f'(x)=¢"—a= f'(0)=1-a=0=a=1.

Pentru a=1 functia devine f(X)=e" — X si din tabelul de variatie de mai sus deducem ca f(x)>1,Vxel .
2.a)Functia F este derivabila pe (0,+0) si avem

F’(x):[zﬁ(lnx—z)}'=(2\/§)'(1nx—2)+2\/§(1nx—2)' :%(lnx—2)+2\/;~%:

In X ) ™. ..
= f(x) deci F este o primitiva a functiei f.

=L )= Inx
Jx Jx
b)Fie G o primitiva a functiei f.

G'(x)=f(x)= Inx >0,Vx >1 deci G este crescatoare pe [1,+x).

Jx
c)AHa::Iﬂf(xﬂdx:jk—f(xndx+jffoodx:——F(xwy+F(xﬂf:—{Zdi(h1x—2)]t+[2J§(h1x—2)}

e

Inx-2+2

e
1

—4-8 ofera=3-C o,

Je Je



