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Soluţie 

1. a) ( ) ( ) 1
ln 1 1, 0f x x x x

x
′′ = − + = − ∀ > . 

b) ( ) ( )1
1 0 1 0,f x x

x
′ = − = ⇒ = ∈ +∞ . Din tabelul de variaţie al funcţiei obţinem că  f este crescătoare pentru 

( ]0;1x ∈  şi descrescătoare pe [ )1;∞ . Aşadar 1x =  este punctul de maxim al funcţiei f . 

c) Din tabelul de variaţie şi din ( ) ( )2 2 2 0f e e e f= − ⇒ − ≤ ≤ . 

2. a) ( ) ( )
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= − = − =  

 
∫ ∫ . 

b) Cum [ ],x a a∈ −  şi ( )0,1a ∈  rezultă că ( )1 1x f x x< ⇒ = − + . Deci ( ) ( )1 1 1
a a

a a

f x dx x dx
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= ⇒ − + =∫ ∫  
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 ⇔ − + − − + − = ⇔       

( )1
0,1

2
a = ∈ . 

c) [ ]0,1x∀ ∈  avem 1xe ≥ . Deci ( ) ( ) ( )
1 1 1 1

0 0 0 0

1 1x x x x xf e e x f e dx x e dx x e dx x dx= − ⇒ ⋅ = ⋅ − = ⋅ − =∫ ∫ ∫ ∫
1

2
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