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Ministerul Educariei. Cercetarii. Tineretului si Sportului
Centrul National de Evaluare 1 Examinare

Examenul de bacalaureat national 2013

Proba E. ¢)
Matematica M pedagogic
Model

Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invifdtor-educatoare

¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.

e Timpul de lueru efectiv este de 3 ore.
SUBIECTUL1 (30 de puncte)
- N § .. 1 1 1 13
5p | 1. Determinati valoarea de adevdr a propozitiel .. - ——+—=—"

3 18 12 36
- . 5 J"2x+3_1':l .
P | 2. Rezolvati sistemul de ecuafii - . x.yveR.
' C B2y =-1

5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatia x? +2x—-3<0.
Sp | 4. Determinati domeniul maxim de definitie D al functiei f: D — R, f(x)=log,(3-x).
= ‘ . ) e oy == == 1=
Sp | 5. Se considerd patratul ABCD de centru O. Aratati cd 40 =-CD + ~BD.
5p | 6. Aratati ca triunghiul care are laturile de 54/2.5 51 5 este dreptunghic isoscel.

Solutii
Subiectull

1.Se aduce la acelasi numitor , numitorul comun este 36:

1 1 1 12 2 3 13 ) " g .
———+—=———+—=— deci propozitia datd este adevarata.

3 18 12 36 36 36 36
2.Rezolvam sistemul dat prin metoda reducerii.Pentru aceasta vom inmulti prima ecuatie cu 2 , a doua ecuatie
Cu -3 si apoi prin adunarea ecuatiilor reducem pe y:

2x+3y =1 4X+6y =2
=
X+2y=-1 —-9x-6y=3
Dupa adunarea ecuatiilor obtinem —5Xx=5—=x=-1.
Pentru a afla si pe y il vom inlocui pe x aflat deja in prima ecuatie din sistemul dat in enunt si obtinem:

2-(-1)+3y=1=-2+3y=1=3y=1+2=3y=3=y=1.
3.Se rezolvi ecuatia X* +2x—3=0 care are solutiile X, =—3 si X, =1.
Se face un tabel cu semnul functiei f :R—>R, f(x)=x*+2x-3

X —00

f(x) [++++++0-------- 0+ +++ +

Se citeste din tabel partea cu - deoarece in inecuatia din enunt avem semnul <0.
Inecuatia datd are solutia X e (-3,1).

4. Punem conditia 3—X>0:>X<3:>Xe(—oo,3): D=(—oo,3).

5.Aplicam regula triunghiului pentru adunarea vectorilor in triunghiul AOB si avem AO = AB+BO.

AB=DC=-CD o
1 = AO=-CD+=BD c.c.td.
BO=§BD 2
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6.Evident triunghiul dat este isoscel deoarece are doua laturi egale.

2
Mai observam ca (5\/5 ) =5%+5% <50 =50 deci din reciproca teoremei lui Pitagora rezulta ca triunghiul dat este

si dreptunghic.
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd xo y =log; (3"' +3" + 1] :
5p | 1. Arataticd 000=1.
5p | 2. Demonstrati cd legea de compozitie ,,o ” este comutativa pe E.
Sp | 3. Determinati numarul real x pentru care xc0=x+1.
S5p | 4. Aratati cd xoy >0, pentruorice x.yeR.
5p | 5. Verificafi dacd legea de compozitie ..o~ admite element neutru.
5p | 6. Arftati ¢i (xex)ox = log; [2 +3") . pentru orice x e R .

Subiectul 2
1.000=log, (3" +3° +1) =log, (1+1+1) = log,3=1.

2.x0y=log, (3X +3 +1) =log, (3y +3 +1) =YyoX, VX, y€R deci legea de compozitie datd este comutativa pe R.
3.x00=x+1=>l0gy(3"+3 +1) = x+1=>log, (3" +2) =x+1=>3 +2=3" =3 +2=3"3
Facem notatia 3* =y si obtinem y+2=3y=y=1.

Revenim la notatia facuta si rezultd 3* =1= x=0.

4.3 >0,vxeR

3>0,vVyeR

=3 +3+1>1Vx,yeR

= log, (3" +3’ +1) > log;1=0,vx,y €R

= Xoy>0,VX,yeR

5.Legea de compozitie data are element neutru daca exista € e R astfel incat Xxce=eox=Xx,VxeR
xoe=log,(3 +3 +1)=x,vxeR

< 3F+3F+1=3,VxeR

< 3F+1=0

<3F=-1
Imposibil , deci legea datd nu are element neutru.

6. o x =log, (3" +3* +1) =log, (2-3" +1),vx R
(xox)ox =[log,(2-3 +1)Jox = |ogg(3'°93(2'3”1) 13 +1) — log, (2-3 +1+ 3" +1) = log, (3-3" +2) =

=log,(2+3"!),vxeR
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SUBIECTUL al ITI-lea (30 de puncte)
(m 1 2 J'mx+_1'+3: =1
Se considerd matricea A=) 2 -1 m | sisistemul (S) <2x—y+mz=2.unde meR.
1 1 1 xX+y+z=-1
Sp | 1. Pentru m =1, aratati cd det4=3.
5p | 2. Calculati determinantul matricei 4.
Sp | 3. Determinati numarul real pozitiv m pentru care det(24)=-16.

este solutie a sistemului (S).

n
=

. , o 7 8 4)
4. Pentru m =3, verificati daca tripletul P

/
\ - Py

5p | 5. Pentru m =1. rezolvati sistemul (S).

Sp | 6. Pentru m = 2. aratafi ca sistemul (S) nu are solufii.
Subiectul 3
1 1 2
l.detA=]2 -1 1|=-1+4+1+2-1-2=3
1 1 1
m 1 2
2.detA=|2 -1 m=—m+4+m+2-m’-2=4-m?
1 1 1
3.
2m 2 4
2A=| 4 -2 2m
2 2 2
2m 2 4
det(2A)=(4 -2 2m =-8m+32+8m+16—-8m”—16 =32 —8m*
2 2 2

Se obtine ecuatia 32 -8m* =-16 =>8m? =48 >m’ =6 =>m=+6.
Se pastreaza numai m = 6 deoarece se ceruse in enunt numarul pozitiv m.
4.Pentru m = 3 sistemul devine:

3X+y+2z=1

2X—-y+32=2

X+y+z=-1

Se verifica cele trei ecuatii:
3Z_§+2(_£j231_§_§:§:1

5 5 5) 5 5 5 5
2.Z+§+3. _ﬂ :E_Fg_gzgzz
5 5 5 5 5 5 5
£ %% W

5 5 5 5

deci tripletul dat este solutie.
5.Pentru m =1 sistemul devine:



X+y+2z=1
2X—y+2=2
X+y+z=-1
1 1 2
detA=2 -1 1|=-1+4+1+2-1-2=3
1 1 1
1 1 2
d=/2 -1 1=-1+4-1-2-1-2=-3
-1 1 1
1 1 2
2 2 1=2-4+1-4+1-2=-6
1 -1 1
1 1 1
2 -1 2|=1+2+2+1-2+2=6
1 1 -1
Se folosesc formulele lui Cramer:

6. Pentru m =2 sistemul devine:
2X+Yy+2z=1
2X—y+22=2
X+y+z=-1

Scazand primele doud ecuatii obtinem 2y =-1=y = —%
Inlocuind pe y aflat in prima si a treia ecuatie obtinem:

2x—%+22:l 2X+272=— x+z:§

4 . o . )
= = imposibil , deci sistemul nu are solutie.

1
X——+z=-1 X+Z=-

I\Jll—‘l\) w

X+z2=-=
2
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Ministerul Educarie1. Cercetarii. Tineretului si Sportului
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2013
Proba E. ¢)
Matematica M pedagogic
Barem de evaluare si de notare

Model

Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invdtdtor-educatoare

* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

® Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

* Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL1I (30 de puncte)

1. | 1 1 1 12 2 3
e e 3p
3 18 12 36 36 36
Propozitia este adevarata 2p

2. x=-1 2p
v =1=solutia sistemului este (—1.1) 3p

3 x?+2x—3=0=x =1 x, =3 3p
Finalizare: x (—3.1) 2p

4. 3 — X = 0 Zp
x«-::3:>D:(—-x.3_} 3[)

5| Z0-4B-B0 2p

— l ==
4B=-CD.BO=—=BD 2p
_ = 1
Finalizare P

6. | Triunghiul este isoscel 1p
(5v2) =57 +5° 2p
. ) ;

Din reciproca teoremei lui Pitagora triunghiul este dreptunghic =P
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

L1 0c0=log;(3°+3°+1)= 2p
=log;3 = 2p
=1 1p

2. | xe v =log, ['3"' +3Y +1).pentru orice x.yeR 2p
veox=log, [3-" +3% +1). pentru orice x.yeR 2p
Finalizare Ip

3. xoO=x+l:>10g3(2+3"')=x+1 2p
2+3"=3"1 = 3" =1 2p
x=0 1p

4.1 320,30 pentru orice x,yeR 2p
3" +3Y +1>1= log, (S'T +3" + 1) > 0= xoy >0, pentruorice x.yeR 3p

S- | Daca e =T astfel incat voe=x = log, (37 +3°+ 1) = x 2p
3¥=-1 1p

Proba scrisa la matematica M_pedagogic Model

Barem de evaluare si de notare
Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invagator-educatoare
1
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Centrul National de Evaluare 1 Examinare

Finalizare: legea nu admite element neutru 2
6- | xox=logs(2-3"+1) 5
(vox)ox=logs(2-3" +1+3" +1)= 2p
=log; (2 +3"1) pentru orice xR 1p
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1. 1 1 2
3p
m=1l=4=2 -1 1
]
1 1 1)
det4=3 2p
2. | detd=—-m+4+m+2-—m>-2= 3p
——m” +4 2p
3. det[244;):—16:>23‘{2—}”}(2+m_}:—16 2p
A =2=m’> =6 1p
)
m =46 = m=-6 =p
4. [3x+y+2z=1
\
m=3=><{2x—y+3z=2 -p
(x+y+z=-1
o ( 8 4 .
Verificare: ‘ —.——.——_] este solutie 3p
.5 5 5
S. J'.\‘+_1‘—2::1
m=l=<2x—y+z-=2 -
“p
X+y+z= -1
x=—1y=-2 =2 3p
6. 2x+y+2:z=1
5
m=2=2x—y+2z=2 “P
1? +y+z=-1
R . . 1 -
Scazand primele 2 ecuafii = 1 = - 1p
3
JZ\‘ +2z=—
- . N . . . . 2 . . L. R
Inlocuind in prima si a treia ecuatie — 1‘ . imposibil. deci sistemul nu are solutie 2p
X+zI=——
2
Proba scrisa la matematica M_pedagogic Model

Barem de evaluare si de notare

Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invariror-educatoare

-




