
 
Soluţii 

Subiectul1  

1.Formula termenului general al unei progresii geometrice este 
1

1

n

nb b q  . 

2 1 3 3

5 24

5 1

8 2
b b q

b b q q q
b b q

 
     

 
. 

2.  0 7f   

     20 7 7 2 7 7 70f f f      . 

3.Punem condiţii de existenţă: 

 
3 0

3,
1 0

x
x

x

 
  

 
 

Ecuaţia dată devine: 

   

 

2

5 5

2

2

2

log 3 log 1

3 1

6 9 1

7 10 0

x x

x x

x x x

x x

  

   

    

   

 

care are soluţiile 1 2x   şi 2 5x  . 

Prima soluţie nu verifică condiţia de existenţă. 

Singura soluţie bună este 5x  . 

4.Probabilitatea unui eveniment se calculează cu formula 
.

.

nr cazurifavorabile
P

nr cazuriposibile
  

Mulţimea A are 50 de elemente deci sunt 50 de cazuri posibile. 

In mulţimea A sunt 4 numere divizibile cu 11 şi anume 11,22,33,44 deci sunt 4 cazuri favorabile. 

4 2

50 25
P   . 

http://variante-mate.ro 
ht

tp
://

va
ria

nt
e-
m

at
e.

ro



5.Vectorii daţi sunt coliniari dacă şi numai dacă 
2 1

1 2

a 
  

3a  . 

6.
1

2sin 1 sin
2 6

x x x


      

 

 
Subiectul 2  

1.a)
1 0 1 0 1 0

0 4 0 5 0 20
A B

     
        

     
 

1 0 1 0 1 0

0 5 0 4 0 20
B A

     
        

     
  

A B B A     

b) 
1 0 1 0 2 0

0 4 0 5 0 9
A B

     
        

     
  

 
2 0

det 18
0 9

A B    

 

1 0
det 4

0 4

1 0
det 5

0 5

det det 9

det det det

A

B

A B

A B A B

 

 

 

   

 

c)

2

2

2

0 0 0

0 0 0

a a a
X

b b b

    
       
     

  

2 2

2 2

1 0 10 1

0 4 20 4

aa a

bb b
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Matricele X  cu proprietatea 2X A  sunt 
1 0

0 2

 
 
 

 , 
1 0

0 2

 
 

 
 , 

1 0

0 2

 
 

 
 , 

1 0

0 2

 
 
 

 deci sunt in total 4 matrice. 

2.a)   31 1 1 2 0f       

b)Polinomul f  se poate descompune in factori astfel    1 2 3f X x X x X x    . 

Rezultă      1 2 32 2 2 2f x x x     

  32 2 2 10f a a      

10 2

8

a

a

 

  
 

c)Metoda 1 

Relaţiile lui Viete pentru polinomul f  sunt: 

1 2 3

1 2 1 3 2 3

1 2 3

0

1

x x x

x x x x x x

x x x a

  


  
  

 

Relaţiile lui Viete pentru polinomul căutat sunt: 

1 2 1 3 2 3

1 2 3 1 2 3

1 2 3

1 2 1 3 2 3 1 2 3

1 2 3

1 1 1 1

1 1 1 1 1 1
0

1 1 1 1

x x x x x x

x x x x x x a

x x x

x x x x x x x x x

x x x a

  
    


  

      



   


 

Un polinom căutat poate fi 3 2

1

1 1
g X X

a a
    sau după inmulţire cu a  putem lua 

3 2 1g aX X   . 

Metoda 2 

Polinomul căutat se poate obţine din polinomul f  făcand notaţia 
1 1

Y X
X Y
   . 

2 3
3

3 3

1 1 1 Y aY
X X a a

Y Y Y

 
       de unde se deduce că se poate lua 3 2 1g aX X   . 
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Subiectul 3 

1.a)        
1 1

ln 1 ln ln 1 ln , 0
1

f x x x x x x
x x

                   
. 

b)  
   

 
1 1 1 1

0, 0,
1 1 1

x x
f x x

x x x x x x

 
         

  
 deci funcţia f  este descrescătoare pe  0, . 

c)    
       

0

0 0

2

1

ln 1 lnln 1 ln 1
lim lim ln 1 ln lim lim lim

1 1
1

x x x x x

x xx x x x
xf x x x x

x x
x

 
   

    

                
 
 

  

 
lim lim 1

1 1
x x

x x

x x

 
 
 

 


  

 
. 

Obs:Pentru calculul de mai sus s-au folosit regulile lui L’Hospital 

2.a)      
1

2
1 1 1

0 0 0
0

1
2 2

2 2 2

x x
x f x dx x dx xdx

x
     

   .  

b)Să observăm egalitatea                  2 2 2 2 , 2x f x x f x x f x f x x f x x                 

Mai departe avem : 

              
20142014 2014 2014

20132013 2013 2013
2 2 2 2014 2013 1f x x f x dx x f x dx x f x x                  

c)  
 

   
2 2

3 2
2 2 2 222 2

1 1 1 1

1

2 4 4 4 4
3 2

x x x
V g x dx dx x dx x x dx x

f x
    

   
              

  
      

3 3
2 22 1 8 1 7 37

2 2 8 2 1 4 16 6 10
3 3 3 3 3 3


   
       

                     
      

. 
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