
 
Soluţii 

Subiectul1  

1. 2 1 3 2 5a a r      

3 2 5 2 7a a r       

3 1 2 3 3 5 7 15S a a a        

2.Varful unei parabole este ,
2 4
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a a
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3.  
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2 24 5 1x x     
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care verifică ecuaţia. 

4.
 

3

5

5! 5!
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3! 5 3 ! 3! 2!
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5.Mijlocul unui segment este  1 2 1 2,
2 2

x x y y
M

  
 
 

 

 
2 2 1 5

, 2,3
2 2

M M
   

  
 

 

   
2 2

2 2 3 3 4AM      


 

6. 2 2sin cos 1a a   
2

2

2

2

1
cos 1
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1
cos 1

9
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cos

9

2 2
cos 0
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2 2
cos 3 2 2

1sin
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a
ctga
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Subiectul 2  

1.a)   
2 3

det 3 6 3 3
1 3

A       

b)      
2 2015 2 2015 4 0 2 0

2015 2015 2 2 0
1 3 1 3 2 6 1 3

A A A
       

             
       

  

c)   
2

det 6
1 3

x
A x x    

Se obţine ecuaţia 2 26 6 0x x x x       care are soluţiile 1 3x    şi 2 2x   

2.a)   3ˆ ˆ ˆ ˆ0 0 0 0f a      

b)   3ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ3 3 3 3 2f a a      
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Se obţine ecuaţia ˆ ˆ ˆ3 2 3a    

ˆ ˆ3 1a   care are o singură soluţie 2̂a  . 

c)  ˆ ˆ1 1f a   

 ˆ ˆ ˆ2 3 2f a   

   ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ1 2 1 3 2 3f f a a a        

 

 
   

3

3

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ3 3 3 3 2 3 3 2 1
ˆ ˆ3 4

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ4 4 4 4 4 4 3 4 1

f a a
f f

f a a

       

 

        

 

 
Subiectul 3 

1.a)  
   

2 2 2

1
1 ln

ln lnln 1 ln
, 0

x x x
x x x x x xx x xx

f x x
x x x x

 
                  

 
  

b)Ecuaţia tangentei este dată de formula     0 0 0y f x f x x x    

    1 1 1y f f x    

 

  2

1 ln1
1 1

1

1 ln1
1 1

1

f

f


 


  

 

1 1y x     

Ecuaţia tangentei este y x  (prima bisectoare) 

c)Se rezolvă ecuaţia   0f x   

2

1 ln
0 1 ln 0 ln 1

x
x x x e

x


          

Tabelul de variaţie al funcţiei f este  
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      X        0                             e                                

 

    f x     +  +  +  +  +  +  +  0 -  -  -  -  -  -  -  -  -  -  - 

 

   f x  

Din tabel rezultă că funcţia f este crescătoare pe intervalul  0,e  şi descrescătoare pe intervalul  ,e   

2.a)  
1

2 2 2
1 1 1

0 0 0
0

1 1 1 1 0 1

1 1 1 2 2 2 2

x
f x dx x dx xdx

x x x

   
           

     
     

b)    

1
3

1 1 1
2

0 0 0

0

1 1
1 ln 1

1 1 3

x
xf x dx x x dx x dx x x

x x

    
              

      
    

   
3 3

0

1 0 4
1 ln 1 1 0 ln 0 1 ln 2

3 3 3



   
            
   

 

c)    

1
2

1 1

0 0

0

1 1
ln 1 ln 2

1 2 2

x
Aria f x dx x dx x

x

  
          

   
   

Se obţine ecuaţia 

 2

2

2

1 1
ln 2 ln

2 2

2

2 0

n n

n n

n n

   

 

  

 

Se obţin soluţiile 1n N   şi 2n N    
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