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Ministerul Educatie1 51 Cercetarii Stinfifice
Centrul National de Evaluare s1 Examinare

Examenul de bacalaureat national 2015

Proba E. ¢)
Matematica M fehnologic
Varianta 8
Filiera tehnologicd: prefilul servicii, teate calificarile profesionale; profilul resurse, toate calificdirile prefesionale; profilul
tehnic, toate calificdrile profesionale
¢+ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
¢ Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
{ A

DI

5p| L. Ardtafi ca

\,
Sp | 2. Determinati numdarul real «. stiind c¢i punctul 4(a. 0) apartine graficului functiei /R — R,
flx)=x-2.

5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia Jx+3=4.

SP | 4. Calculati probabilitatea ca. alegand un numér din multimea M :-[10. 20,30.40.50,60,70, 80.90} .
acesta sa fie multiplu de 15.

5p | 5.1In reperul cartezian xOyv se considerd punctele A (4.2) s1 B(4.6). Determinati coordonatele

mijlocului segmentulur AB.

TR 12 .. . A AN 5
5p | 6- Aratafica simmx=—. stiind cd xe| 0,— | s1 cosx=—.
13 2) 13
Solutii

Subiectull

11 5 2 7

l—+—=—+—=—

2 5 10 10 10

1 120 7 20

el P P e

2 5) 7 10 7

2.Punem conditia f (a) =0

a-2=0=a=2

3.Punem conditii de existenta X +3>0<>x>-3

Prin ridicarea ambilor membri la patrat obtinem:
X+3=16

x=13
care verifica ecuatia data.
4.Probabilitatea unui eveniment se calculeaza cu formula
p_ nrcazurifavorabile
nrcazuriposibile

In multimea M sunt 9 elemente deci sunt 9 cazuri posibile.
Numerele 30,60,90 sunt divizibile cu 15 deci sunt 3 cazuri favorabile.
p_3_1

9 3

5.Mijlocul unui segment este M (Xl ; X , yl“; yZJ
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M (454228 o maa)
2 2

6.Se foloseste formula fundamentala a trigonometriei sin” X +cos* x =1, Vx € R

2
sin® x +(£) =1
13

25

sinXx+—=1
169
sin® x = 1—£
169
ity 169 25
169 169
. 9 144 . 144 12
sinx="—"—=sinx=+
169 13

Deoarece x este in primul cadran rezulta ca avem sSin X = I

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
o . 1 2) 4 3\ . 1 13
1. Se considera matricele 4 = . B= l 51 C=| ‘ .
4 2 1)° 1 1)
5p | a) Aratafica det4=-2.
5p | b) Arataticd A+ B=5C.
0 A

th
=

f
¢) Demonstrati ¢cd 4B+ BA+41, =25C . unde I, —| 0 1 J

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie xoy=xv+4x+4y+12.
a) Aratati ca 5o(—4)=—4.

P | b) Aratati cd xoy=(x+4)(y+4)—4. pentru orice numere reale x si v.

th
=

7]

5p | ¢) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuafia xox=x.
Subiectul 2

1.2)det A= ‘1 2‘ 4-6=

s A D
(e 2
N
L

8 13 20) (4 0) (25 25 11
25 — 25C
20 13} [ 8} [o 4) (25 25) (1 J

AB +BA+4l, =
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2.8)50(—4)=5.(—4)+4-5+4.(-4)+12=—20+20—16+12 = —4
b)Xoy=xy+4x+4y+12=xy+4x+4y+16—4=x(y+4)+4(y+4)-4=(x+4)(y+4)—-4,vx,yeR
C)XoX=X-X+4X+4x+12=x*+8x+12

X? +8x+12=x

X +7x+12=0

A=b’—-4ac=49-48=1
Se obtin solutiile x, =-3 si X, =—4

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)

" - " " o 2.
1. Se considera functia R — R, f(x)= 2%° +3x7 +5.

5p | a) Aratatica f'(x)=6x(x+1). xeR.

sp | b) Calculati lim L
X—3teo j {YJ

Sp | ¢) Determinati mtervalele de monotonie a functier f .

2. Se considera functia /'R —R, f(x)= 4> +3x7,

Sp | a) Aratati ca [(f[x]—ﬁxzjdrzlﬁ.
1
3P | b) Determinati primitiva F a functiei f pentru care F(1)=2015.

?’:‘

5p | ¢) Determinafi numérul natural ». n >1. stund ca '
x
1

J(x)

dx=9.

Subiectul 3
la) f'(x)= (2x3 +3x° +5)’ = (2x3)’ +(3x2)' +5'=2-3x*+3:2x =6x* +6x =6x(x+1),xeR

f'(x) . Bx(x+1) .6’ +6x(wj : (6X2+6X)' : 12x+6(§) (12x+6) 12
- 3= |m2— |Ima lim ~—— 2 = [im = lim—=
x—>+0 (X)—ZX x>0 3x° + 5 X—>+00 3X +5 X—>+00 (3X2 +5)’ Xx—>+0  BX X—>+00 (GX)’ 6

c)Se rezolvi ecuatia f'(x)=0
6x(x+1)=0 care are soluiile x, =—1si x, =0
Tabelul de variatie al functiei este:

X —00 -1 0 +00

P(x) ++++++0----- - - O+++++++

f(x) T T~ _—

Din tabel rezulta ca functia f este crescatoare pe intervalele (—o0,—1) si (0,+00) si este descrescatoare pe intervalul

(-1,0).

42

2a)f —3x° dx I 4x +3x° -3x° dx j4x3dx 4_[ x*dx = 44 _x4‘f:2“—14=16—1:15

1
b)Multimea primitivelor functiei f este data de integrala nedefinita a functiei f.



O primitivd oarecare este F:R— R prin formula F(x)=x"+x>+c

Pentru a obtine primitiva cautatd punem conditia F(1)=2015
1+1+c=2015

c=2013

Se obtine F(x)=x"+x>+2013

c)

[ f(X) 4 A 4435 [ X (

"o _ ‘L—’Z”)dx = ["(ax+3)dx = (2 +3x)[ = (2n?+3n)-(2-12 +3-1) =20 + 30 -5

1 X2

1

2n*+3n-5=9
2n*+3n-14=0
A=9+112=121

-3-11 7
n = =——¢N
! 4 2

n2:_31—11:2€N

In concluzie avem n=2



