Exercitii rezolvate cu proqgresii aritmetice

Enunturi
Ex.1.
Sa se demonstreze ca pentru orice x ] numerele 3* -1,3** si 5-3* +1 sunt termeni consecutivi
Intr-o progresie aritmetica.

Variante M2 bac 2009
Ex.2.

Sa se determine al zecelea termen al sirului 1, 7, 13,19, ... .

Variante M2 bac 2009
Ex.3.

Sa se calculeze suma primilor 5 termeni ai unei progresii aritmetice (a, )m. stiindca a; =1 s1 a, =3.

Variante M2 bac 2009
Ex.4.

< . . . < : .. . 3 . . .
Sa se determine valorile reale pozitive ale numarului x,stiind ca Ig Jx, > si g xsunt trei termeni

consecutivi ai unei progresii aritmetice.

Variante M2 bac 2009
EXx.5.
Sa se determine numarul natural x din egalitatea 1+5+9+...+x=231.

Variante M1 bac 2009
EX.6.
Sa se determine numarul natural x pentru care 1+ 3+ 5+ ...+ x=225.

Variante M1 bac 2009



Rezolvari:

Ex.1.
3 _1+25 3+l 0 é3 =3.3*=3"" deci numerele date sunt in progresie aritmetica.
Ex.2.

Sirul este o progresie aritmeticd de ratie egald cu 6.
a,=a,+9r=1+9-6=55

Ex.3.

Ratiaeste r=a,—a, =2

a=a +4r=1+4-2=9

S5 — S(alg_ a5) — 5(1; 9) — 25

Ex.4.

Punem conditia ca termenul din mijloc sa fie media aritmetica intre termenii alaturati.

Ig\/;2+|gx:g:|g\/;+|gX:3:%lgx+lgx:3:>IgX:2:>x:100.

Ex.5.

Observam ca x are forma 4k+1.
Egalitatea data devine 1+5+9+...+(4k +1) =231

Numerele 1,5,9...(4k +1) formeaza o progresie aritmetica cu primul termen 1 si ratia 4.

In total sunt k+1 termeni care se aduna.

S, = (k +1)(z;1 +a,,,) (K +1)(12+ 4k+1) _ (k+1)(2k +1) = 231.

Se obtine ecuatia 2k* + 3k —230 = O care are singura solutie acceptabila k=10.

Pentru k=10 obtinem x=41.

EX.6.

Observam ca x are forma x =2k +1

Ecuatia data devine:1+3+5+...+ (2k +1) =225

Avem mai sus suma a k+1 termeni ai unei progresii aritmetice cu ratia r=2 primul termen egal cu 1.

Sk = (k+1)(12+2k+1) =(k+1)?=225=k+1=15=k =14.




