
 
Soluţii 

Subiectul1  

1.    3 2 5 5 1 3 6 15 5 15 1a i i i i R            

2.Abscisele punctelor de intersecţie dintre graficul unei funcţii şi axa Ox se obţin rezolvand ecuaţia   0f x  . 

In cazul nostru avem: 

  2

1 2

0 10 25 0

100 100 0

10
5

2 2

f x x x

b
x x

a

    

   

      

  

In concluzie , graficul intersectează axa Ox intr-un singur punct  5,0A   

Obs: 

-Graficul este tangent la axa Ox in punctul A; 

-Ecuaţia   0f x   se putea rezolva şi astfel  
22 10 25 0 5 0 5x x x x         . 

3.Se pun condiţii de existenţă: 

 
2 1 0

2,
22 0

x Rx x
x

xx

    
     

   
 

Pentru rezolvare avem: 
2 21 2 1x x x x       care are soluţiile 1 1x    şi 2 1x  . 

Ambele soluţii obţinute sunt in intervalul  2,   şi verifică ecuaţia dată.  

4.Notăm cu x preţul produsului inainte de ieftinire. 

Se obţine ecuaţia 
10

90 90 10 900 9 900 100
100 10

x
x x x x x x x            .  

5.Două drepte sunt paralele d.n.d. au aceeaşi pantă(exceptand cazul cand sunt amandouă paralele cu Oy şi atunci 

nu au pantă). 
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Stim că dacă ecuaţia unei drepte este scrisă sub forma y mx n   atunci coeficientul lui x ,adică m, este chiar 

panta dreptei.Rezultă că 1hm  . 

1.d hm m   

Ecuaţia dreptei d se află cu formula  0 0y y m x x   . 

 2 1 2

:

y x

d y x

  


 

6.
2 2 2 25 36 49 12 1

cos
2 2 5 6 60 5

AB AC BC
A

AB AC

   
   

  
.  

 
Subiectul 2  

1.a)      

1 1 0 1 1 0 2 2 0 1 1 0

2 6 2 1 1 6 1 1 8 2 2 2 4 1 1 2 4

1 1 1 1 1 1 2 2 2 1 1 1

A A A

       
       

     
       
                 

.  

b)   
1 1 0

det 0 1 1 0 1 0 1 0 1 0 3 0 3

1 1 1

A x x x x x              



.  

c)Etapa 1:Se calculează determinantul matricei  2A . 

  det 2 3 2 1 0A      deci matricea  2A  are inversă. 

Etapa 2:Se scrie matricea transpusă: 

 

1 2 1

2 1 1 1

0 1 1

t A

 
 

 
 
 
 

  

Etapa 3:Se calculează matricea adjunctă  
*

2A  

 
11 12 13

21 22 23

31 32 33

2A

  

  

  



 
 


 
 
 
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Fiecare element se calculează cu formula  1

i j

ij ijd


    unde ijd  este un determinant de ordinul 2 care se obţine 

tăind linia i şi coloana j in matricea transpusă scrisă la etapa a doua. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 1

11 11

1 2

12 12

1 3

13 13

2 1

21 21

2 2

22 22

2 3

23 23

3 1

31 31

3 2

32 32

3 3

33 33

1 1
1 1 1 2

1 1

1 1
1 1

0 1

1 1
1 1

0 1

2 1
1 1

1 1

1 1
1 1

0 1

1 2
1 1

0 1

2 1
1 2 1 3

1 1

1 1
1 2

1 1

1 2
1

1 1

d

d

d

d

d

d

d

d

d






































      


      

    

      

    

      

        


     


     1 2 1  

 

 

2 1 1

2 1 1 1

3 2 1

A


 
 

   
 
   

 

Etapa 4:Se calculează matricea inversă cu formula 1 1

det
A A

A

   . 

Se obţine  
1

2 1 1

2 1 1 1

3 2 1

A


 
 

  
 
   

. 

Obs:Se poate face verificarea astfel        
1 1

32 2 2 2A A A A I
 

    . 

2.a)Metoda 1: 

       
3 2

1 1 1 1 1 1 0f m m m m               

1f X   

Metoda 2: 

      2 21 1 1

1

f X X m X X X m

f X

      

 
 

b)Scriem primele două relaţii ale lui Viete: 

1 2 3

1 2 1 3 2 3

1
b

x x x
a

c
x x x x x x m

a

     

   
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   

 

2 2 2 2

1 2 3 1 2 3 1 2 1 3 2 3

2 2 2 2

1 2 3

2 2 2

1 2 3

2

1 2

1 2

1 2 11

2 10

5

x x x x x x x x x x x x

x x x m

x x x m

m

m

m

       

    

   

  

  

  

 

c)Conform punctului a) avem 1 1x    
2 3 1x x   . 

A treia relaţie a lui Viete este 1 2 3

d
x x x m

a
     

1 2 3 1

1

x x x m

m

  

  
  

Pentru 1m   avem 1 1x   , 2x i  , 3x i  

Pentru 1m    avem 1 1x   , 2 1x   , 3 1x   

In amandouă cazurile avem 
1 2 3 1x x x    deci ambele valori ale lui m  sunt bune. 

 
Subiectul 3 

1.a)      
1

ln 1 , 0,f x x x x
x

        . 

b)Ecuaţia tangentei la graficul unei funcţii in punctul de pe grafic de abscisă 0x  este dată de ecuaţia 

    0 0 0y f x f x x x    

Rezultă     1 1 1y f f x    

 

 

1 1 ln1 1

1
1 1 0

1

f

f

  

   
 

1 0y    este ecuaţia tangentei cerute. 

c)Facem tabelul de monotonie al funcţiei f. 

 
1

0 0 1
x

f x x
x


        
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                     -  -  -  -  -  -  -  -  -           +  +  +  +  +  +  +  + 

 

                                                      1 

 

Din tabelul de mai sus rezultă că    1, 0,f x x    . 

 

 

ln 1, 0,

ln 1, 0,

x x x

x x x

     

     
 

2.a)
 

 
   

 
 

3
2 2 2

3 3 3

2 2 2

2

1 1 3 2 9 4 7
1 3 2 3 2

1 1 2 2 2 2 2 2

f x x x x x
dx dx x dx x

x x x x

       
                  

       
   . 

b)Mulţimea primitivelor funcţiei f este  

   
4 2

3

4 2

x x
f x dx x x dx C       

O primitivă oarecare este  
4 2

4 2

x x
F x c      ,   c R .    

 
1 1

1 1
4 2

3

4

F c

c

    

  

 

Primitiva căutată este :F R R   ,     
4 2 3

4 2 4

x x
F x     

c)Se foloseşte formula de integrare prin părţi pentru integrale definite. 

    
 

2 2 2

2 22 2 2 2 2
2

ln 1 1 ln
ln ln ln ln

1 1 2 2 2

e
e e e e ef x x x x x x x x x

dx dx x xdx xdx x x dx
x x

          
   

      

2 2 2 2 2 2 2 2

2
2

2 1
ln ln 2 2ln 2 2ln 2 1 2ln 2 1

2 2 2 2 4 2 4 4

e
ee x e x e e e

e dx
x

              .  

 

 

 

 

 

 

x 

 f x  

 f x  

0 1   

0 
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