
 
Soluţii 

Subiectul1  

1.  
22 22 3 4 12 9 4 12 9 5 12z i i i i i            

2.Se rezolvă ecuaţia   0f x  . 

2

1 2

6 9 0

0

3

x x

x x

  

 

 

 

Graficul funcţiei este o parabolă tangentă la axa Ox in punctul  3,0A . 

3.Condiţie de existenţă x R . 

Pentru rezolvare folosim echivalenţa log c

a b c a b   . 

Ecuaţia dată devine: 
2

2

5 9

4

2

x

x

x

 



 

 

4.
nrcazurifavorabile

P
nrcazuriposibile

  

Numerele naturale de două cifre sunt 10,11,12,...,99. 

In total sunt 99-9=90 numere naturale de două cifre. 

Dintre acestea sunt divizibile cu 13 numerele 13,26,39,52,65,78,91 deci sunt 7 cazuri favorabile. 

7

90
P  . 
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5.Metoda 1 

1

2
Aria    unde 

2 0 1

2 0 1 0 6 0 0 6 0 12

0 3 1



          

1
12 6

2
Aria    

Metoda 2 

4, 3,AB CO CO AB    

4 3
6

2 2 2

baza inaltimea AB OC
Aria

  
     

6.
2 2

cos sin 0
2 2 4 2 2

E
   

     
 

 . 

 

 
Subiectul 2  

1.a)   
3 1

det 1 3 2 1 0 6
0 2

A       .  

b)   
2 1 1

det 4 2 1 5 1
1 2

a
A a a a a

a


      


  

Se obţine ecuaţia 

5 1 1

5 0

0

a

a

a

 





 

c)  
1 1

0
1 2

A
 

  
 

  

Pentru calculul inversei unei matrice se parcurg următoarele etape: 

Etapa 1.Se calculează determinantul acelei matrice 

  
1 1

det 0 1 2 1 1 1 0
1 2

A         deci matricea  0A  are inversă. 

Etapa 2.Se scrie matricea transpusă(se transformă liniile in coloane) 

 
1 1

0
1 2

t A
 

  
 

 

Etapa 3.Se calculează  matricea adjunctă 
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   11 12

21 22

0A
 

 

  
  
 

 

 
1 1

11 111 1 2 2d


          

 
1 2

12 121 1 1 1d


           

 
2 1

21 211 1 1 1d


         

 
2 2

22 221 1 1 1d


       

Se obţine  
2 1

0
1 1

A
  
  

 
 

Obs:  1
i j

ij ijd


    unde ijd  se obţine tăind linia i şi coloana j in matricea transpusă scrisă la etapa a 2-a. 

Etapa 4.Se calculează  matricea inversă cu formula   
  

 
1 1

0 0
det 0

A A
A

 
  . 

  
1 2 1 2 11

0
1 1 1 11

A
     

      
    

. 

2.a)1 2 2 1 2 3 1 3 2 6 4 3 6 6 1             .  

b)
3 3 3 3 3 9 3 9 3

2 2 2 3 3 2 3 3 6 , ,
2 2 2 2 2 4 2 2 2

x y xy x y xy x y xy x y x y x y R
    

                       
    

   

c)
22 3 3 6 2 6 6x x x x x x x x            

Se obţine ecuaţia: 
2

2

2

2 6 6 2

2 6 4 0

3 2 0

x x

x x

x x

  

  

  

 

1   şi soluţiile sunt 1 1x   şi 2 2x   

 

http://variante-mate.ro 
ht

tp
://

va
ria

nt
e-
m

at
e.

ro



x 

 f x  

 f x  

  

0 

22Subiectul 3 

1.a)  
1

1 1

1
lim lim

2 1 2

x

x x

e e
f x

x e

 

 
   

 
. 

b)Se foloseşte regula de derivare a unei fracţii 
2

f f g f g

g g

      
 

 
  

 
       

 

 

 

 

 

 

 
 2 2 2 2

2 2 2 2 1 1
, ,2

2 2 2 2 2

x x x x x xx e x e x e x e e x e xe
f x x

x x x x x

                     
         

     

c)Se face tabelul cu monotonia funcţiei f. 

 
 

 
 2

1
0 0 1 0 1

2

x

xe x
f x e x x

x




        


. 

 
1

1f
e

   

                                                1                                     2  

 

               +  +  +  +  +  +  +  +     -  -  -  -  -  -  -  -  -  -        

 

                                             
1

e
  

Din tabel rezultă că    
1

, ,2f x x
e

      

2.a)        
2 2 2 2 22

11 1 1 1 1

ln
1 1 ln ln ln ln

1

x
x f x dx x dx xdx x xdx x x x x dx

x
        

      

 
2 2 2

11 1

1
2ln2 1ln1 2ln2 1 2ln2 2ln2 2 1 2ln2 1x dx dx x

x
              . 

Obs:S-a folosit mai sus metoda de integrare prin părţi pentru integrale definite. 

b                       
111 1 1

1 1 1 1 1 ln
e e e e e

f x x f x dx x f x x f x dx x f x dx x f x x                       

ln 1 1 0 1e ln      

c)  
 

 
 

2

32 3
3 3 3 3 22

2 2 2 2

2

1ln ln 64 27 37
1

ln 3 3 3 3

1

xx x
V g x dx dx dx x dx

xf x

x
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