http://variante-mate.ro
Ministerul Educatiel Nafionale
Centrul National de Evaluare s1 Exanunare

Examenul de bacalaureat national 2013
Proba E. ¢)
Matematica M fehnologic
Varianta 3
Filiera tehnologici: profilul servicii, toate calificirile profesionale; profilul resurse, toate calificirile profesionale;
profilul tehnic, toate calificirile profesionale

¢  Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.

SUBIECTULI (30 de puncte)

5p | 1. Aratati ca 3(2++2)-3v2 =6.
5p | 2. Calculati f(-2)- f(0) pentru functia /R —-R. f(x)=x+1.
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia logs (.\‘2 +1) =log; 1.

]
=

4. Pretul unui obiect este 1000 de le1. Determinati pretul obiectului dupa o ieftinire cu 10%.
5. In reperul cartezian xOv se considera punctele P(2.1) si R(2.3). Determinati coordonatele

L
=

mijlocului segmentului PR .

N
=

5 . . .
6. Calculati cos B . stiind ¢ sin B = E siunghiul B este ascufit.

Solutii
Subiectull

1. 3(2+\/§)—3\/§:6+3\/§—3\/§=6.

2. f(—2):—2+1:—1

f(O):0+1=1

f(—2)~ f (0)=—1~1=—1.

3. x*+1=1

x2=0

=x=0

4. leftinirea obiectului este %1000:100 lei.

Pretul obiectului dupa ieftinire este 1000 —100 =900 lei.
5. Fie M mijlocul segmentului PR.

M£&+& m+n)
2 2

M(E,Ejjm(z,z).
2 2

2
6. sinZB+coszB=1:>(1—53) +cos’B=1

25 +cos’B=1
169
25 144

cos’B=1-—="—
169 169

cosB =+ f% :J_rE
169 13
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. . . 12
Deoarece unghiul B este ascutit rezulta cosB >0 deci cosB = TS

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
(1 1)
1. Se considera matricea 4 = OJ :
5p | a) Calculati det 4.

n
=

L 1 0
b) Determinati numérul real x pentru care 4-4—x/, =4 ,unde I, :[ 01 |

f
. , moom
¢) Determinati matricele M = ‘

. stiind ca det(M +4)=0,unde m este numar real.

h
=

m
\ /
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa dati de x= y=x+y-2.

5p | a) Calculati 5#(-5).
5p | b) Aratati ca legea de compozitie .,*” este comutativa.
5p | ©) Calculati (—3)#(=2)#(-1)*0#1%2*3,

Subiectul 2

11
l.a) detAz‘ ‘:0—1=—1.
10
1 1)(1 1 2 1
b) A-A= : =
1 0/{10 11
2 1 10 2-x 1
A-A-xl, = - X =
11 01 1 1-x

2—X 1 11 2—-x=1
A-A-xl,=A= L 1 = = de unde rezulta x=1.

—X 10 1-x=0
m m 11 m+1 m+1
c) M+A= + =
m 1 10 m+1 1
m+1 m+
det(M + A) = :m+1—(m+1)2=m+1—m2—2m—1:—m2—m
m+1 1
—m*-m=0
m>+m=0
m(m+1)=0

Rezulta m=0 sau m=-1.

0 0 -1 -1

M= sau M = .

HHELE iy
2.8) 5%(-5)=5-5-2=-2.
b) x*xy=x+y-2,VXx,yeR
yxX=y+Xx-2,VX,yeR
X*y=Yy#*X VX, yeR deci legea de compozitie data este comutativa.
c) Folosind comutativitatea demonstrata sus rezulta ca
(-3)(-2) (1) 20 x12x3=((-3)3) #((-2)2)((-1)1)*0=(-2)* (-2)(-2) 0= (-6) (-2} 0=

=(-10)*0=-12.
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SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)

o thh 't
= = <=

n
=

th
=

n

P

Subiectul

la) f'(x

b) "(x)

1. Se considerd functia /'R - R. f(x)=xe".

a) Ardtati ca f'(x)=(x+1)e" . pentru orice xe k.

b) Verificati dacad f"(x)+ f(x)=2/"(x) . pentru orice x & .
¢) Aratati ca functia f are un punct de extrem.

2. Se considera functia f:(0.4+e=) >R . f(x) =%.
5
a) Calculati J xf (x)dx.
4
b) Aratati ca functia F:(0.4==) > R. F(x)=4+Inx este o primitiva a functiei f .
¢) Determinati numarul real @ . a > 5. pentru care aria suprafeteil plane delimitate de graficul functiei
f .axa Ox sidreptele de ecuatie x=5 31 x=a. este egald cu In3.

3
):(xex)’ =x'.e" +x(ex)’ =e*+xe" =(x+1)e*,VxeR.

=[(x+1)eX]l:(x+1)e + x+1( ) “+(x+1)e* =(x+2)e", VxeR

f7(x)+ f (x)=(x+2)e" +xe* =(2x+2)e* =2(x+1)e* =2f'(x),vxeR.

c) f'(x)=0=(x+1)e*=0=x=-1.
Tabelul de variatie al functiei este:
X -1
1509 IR (R 0 ++ +++++++

) \ 1) /

Din tabel

2.a) Lsxf (x)

b) Functi

rezulta ca functia f are un punct de minim x =-1.

5 1 5 5
dx:j x-—dx:J ldx =x| =5-4=1.
4 X 4 4

a F este derivabild pe (0,+00).

F'(x)=(4+1In X)’ = % = f (x),Vx e(0,+x) deci F este 0 primitivé a functiei f .

c) Aria

a
=Ih==
5

a al a
:J.S‘f (x)‘dx:Lde:lnx5

:Ina—InS:InE
5

|n3:>f“5-=3:»a=15.



