
 
Soluţii 

Subiectul1  

1.
2 1 1

3 3 1
3 3 3

 
    

 
  

2.   4f m m   

4 1

5

m

m

 


  

3.Condiţie de existenţă x R . 

Pentru rezolvare se ridică la pătrat ambii membri ai ecuaţiei: 

 
2

2 22 1 1x    

2

2

2

2 1 1

2 0

0

0

x

x

x
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Soluţia obţinută verifică ecuaţia dată. 

4.Notăm cu x valoarea veniturilor anuale ale firmei in anul 2013. 

4
100000

100

100000
25

2500000

x

x

x

 





 

5.Se calculează cele trei laturi cu formula    
2 2

2 1 2 1AB x x y y     
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2 2 2

2 2 2

2 2 22

2 5 6 6 3 9 3

5 5 2 6 4 16 4

5 2 2 6 3 4 9 16 25 5

AB

AC

BC

       

       

          

 

2

2 2 2 2

2

93

4 16

5 25

ABAB

AC AC BC AB AC

BC BC

 


      
   

 

Conform reciprocei teoremei lui Pitagora rezultă că triunghiul ABC este dreptunghic cu   090m A  . 

6.
060 3tg   

045 1tg    

 
2

2 0 2 0 260 45 3 1 3 1 4tg tg       

 
Subiectul 2  

1.a)
3 1

det 6 5 1
5 2

A      
 

  

b)
2

3 1 2 1 1 0

5 2 5 3 0 1
A B I

     
         

        
 

2

2 1 3 1 1 0

5 3 5 2 0 1
B A I

     
         

        
  

2 2 22 2A B B A I I I       

c) 
3 1 3 1 4 1

5 2 5 2 5 1
A A

     
        

          
  

3 1 3

5 2 5 2

4 1 3 4 3 1

5 1 5 2 5 5 1 2

4 3 1 1 0

5 5 1 2 0 1

1

x x
x A x

x x

x x x x
A A x A

x x x x

x x

x x

x
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2.a)  1 2 2 1 2 1 1 2 4 2 2         .  

b)  2 2 2 1 2 2 4 2 2 2,x x x x x x R              

 2 2 2 1 2 4 2 2 2 2,x x x x x x R              

2 2 2,x x x R       . 

c)   22 1 4 2x x x x x x x x          

Se obţine ecuaţia 24 2x x x    
2

1

2

3 2 0

9 8 1

1

2

x x

x

x

   

   





 

 
Subiectul 3 

1.a)       0

0 0
lim lim 1 0 1 1 1 1x

x x
f x x e e

 
         . 

b)              1 1 1 1 ,x x x x x xf x x e x e x e e x e e f x x R
                 . 

c)
       

 

0

0
0 0

0 0 0 0

1 11 1 1 1
lim lim lim lim 0 1 1 1 0

1

xx x x

x x x x

x ef x x e e x e
e e

x x x

 
 
 

   

               


  

Obs: In calculul de mai sus s-a aplicat regula lui l’Hospital pentru calculul limitelor de funcţii de tipul 
0

0
. 

2.a)

2
3

2 2 2
2 2 3 3 3

11 1
1

3 3 3 2 1 8 1 7
3

x
x dx x dx x          .  

b)Mulţimea primitivelor funcţiei f este integrala nedefinită a acesteia. 

   
3 2

2 3 23 2 3 2
3 2

x x
f x dx x x dx C x x C          

O primitivă oarecare este :F R R  ,   3 2F x x x c    unde c R . 

In cazul nostru c R  trebuie aflat din condiţia  1 2014F  . 
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  3 21 1 1 2 2014

2012

F c c

c

     

 
 

Primitiva căutată este :F R R  ,   3 2 2012F x x x   . 

c)
   

 
2 2 2 2

1 1 1 1

1

3 23 2 1
3 2 3 2 3 2 3 2 1

2 2 2

n

n n n nf x x xx x x n
dx dx dx x dx x n

x x x

      
                

     
      

2 7
3 2

2 2

n
n    

Se obţine ecuaţia 

 

2

2

2

1

2

7 13
3 2

2 2 2

3 4 7 13

3 4 20 0

16 240 256

4 16 20 10

6 6 3

4 16 12
2

6 6

n
n

n n

n n

n N

n N

  

  

  

   

 
     

 
   

 

In concluzie 2n  . 
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